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Ein Beweis?
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Ein mathematischer Beweis

Annahme:
√

2 ist rational A
⇐⇒

√
2 = p

q und p, q teilerfremd B1 ∧ C
⇐⇒ 2 = p2

q2 B2
⇐⇒ p2 = 2q2 (p2 gerade) B3
⇐⇒ p = 2r (p gerade) B4
⇐⇒ p2 = 4r2 B5
⇐⇒ 2q2 = 4r2 B6
⇐⇒ q2 = 2r2 (q2 gerade) B7
⇐⇒ q gerade B8
⇐⇒ p und q gerade, also sind p und q nicht teilerfremd ¬C

Widerspruch E ⊥
Also ist

√
2 irrational ¬A
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Regeln für das natürliche Schließen

[A]
...
B

A −→ B −→I A A −→ B
B

mp ⊥
A false

[¬A]
...
⊥
A raa

A B
A ∧ B ∧I A ∧ B

A ∧EL
A ∧ B

B ∧ER

[A]
...
⊥
¬A ¬I A ¬A

⊥ ¬E A
A ∨ B ∨IL B

A ∨ B ∨IR
A ∨ B

[A]
...
C

[B]
...
C

C ∨E
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Regeln für das natürliche Schließen

ϕ

∀x . ϕ ∀I (∗)
∀x . ϕ
ϕ[t/x ] ∀E

ϕ[t/x ]
∃x . ϕ ∃I

∃x . ϕ

[ϕ]
...
ψ

ψ
∃E (∗)

Eigenvariablenbedingung (*): x ist nicht frei in
einer offenen Hypothese

Eigenvariablenbedingung (*): x ist nicht frei in
einer offenen Hypothese (außer natürlich ϕ)
der Ableitung.
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